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Ex. 17 (Cor.) Soient n ∈ N et φ :







Rn[X ] → Rn[X ]

P 7→

∫ X+1

X

P (t)dt
.

1) Montrer que φ est linéaire.

2) Montrer que deg φ(P ) = degP .

3) Montrer que φ est un automorphisme de Rn[X ].

4) On note Bi l’image réciproque par φ de X i.
Calculer B0, B1, B2, B3.

5) Montrer que pour tout i ∈ J0;nK, Bi(X + 1)−Bi(X) = iX i−1.

6) Déduire des questions précédentes une expression simplifiée pour p ∈ N de

p
∑

k=1

k2.
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