Formulaire de trigonométrie (a connaitre !)
Les courbes représentatives des fonctions sinus, cosinus et tangente sont a connaitre.
Ensembles de définition et dérivées
1. Vt€R, cos?(t) +sin?(t) =1
2. cos et sin sont de classe C*° sur R avec, pour tout entier naturel n et tout réel ¢:

cos™(t) = cos (t + ng) sin(™ (t) = sin (t + n%)

3. tan est définie sur | D =R\ {5 +kr |k € Z} =Upez In| ot Ip = |5 +kr, 5 + kr|.
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tan est de classe C®° sur D et V¢t € D, tan'(t) =1+ tan?(t) = —

cos?(t) "
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Valeurs remarquables

IRERENENE
sin(t) [0 | 3 g @ 1
cos(t) | 1 § @ 210
tan(t) | 0 % 1 | V3]

Formules d’addition
sin(a + b) = sin(a) cos(b) + sin(b) cos(a) sin(a — b) = sin(a) cos(b) — sin(b) cos(a)
cos(a + b) = cos(a) cos(b) — sin(a) sin(b) cos(a — b) = cos(a) cos(b) + sin(a) sin(b)

tan(a)+tan(b)

tan(a + b) = T—tan(a) tan(b) (sous réserve que chaque terme existe).

Pour tout réel t et tout entier naturel n :
cos(nt) = Re {( cos(t) + isin(t))n} sin(nt) = Zm [( cos(t) + z'sin(t))”}

Formules de duplication

cos(2t) = cos?(t) — sin?(t) = 1 — 2sin?(t) = 2cos?(t) — 1
sin(2t) = 2sin(t) cos(t)

Angle moitié

1—tan? (%) . 2tan (%
cos(t) = ——= sin(t) = ——4~

1+4tan? (%) 1+tan? (
(sous réserve que chaque terme existe)

Période, antipériode

cos et sin sont 2w-périodiques, tan est m-périodique.

sin(t+ 7w)= — sin(?) cos(t+ m) = — cos(t) tan(t 4+ m) = tan(t)
Pour tout réel ¢ et tout entier relatif p :
sin(t 4+ pr) = (—1)Psin(t) cos(t + pm) = (—1)P cos(t)



Arcs associés

sin (g - t) = cos(t) cos (g — t) = sin(t) tan (% - t) = taé(t) (te R\ 5Z)

sin (g + t) = cos(t) Cos (g + t) = —sin(t) tan (% + t) = ta;%t) (teR\ 5Z)

sin (7r - t) = sin(¢) cos (7r — t) = —cos(t) tan (7r — t) = —tan(t) (te€ D)

Formules de linéarisation (transformation de produits en sommes)

cos(a) cos(b) = 3(cos(a+ b) + cos(a — b))
sin(a) sin(b) = %1( cos(a — b) — cos(a + b))
sin(a) cos(b) = 5(sin(a + b) + sin(a — b))
(

sin®(t) = M cos?(t) = H%S(%)

Transformations de sommes en produits
sin(p) +sin(q) = 2sin (”+q> cos (”Eq sin(p) —sin(q) = 2cos (1’3) sin (Pg)
cos(p) + cos(q) = 2cos <p+q> cos (qu) cos(p) — cos(q) = —2sin <pJ2r> sin <p2>

(=)
(=)

IS}

Equations trigonométriques

e étant donné un réel «, 'ensemble des solutions de I'équation sin(z) = sin(a)
(d’inconnue z) est S ={a+2kn|keZ}U{r—a+2kr|keZ}

e étant donné un réel a, 'ensemble des solutions de 1'équation cos(x) = cos(«)
(d'inconnue z) est S ={a+2kr|ke€Z}U{—a+2kr|kcZ}

e étant donné un réel a € D, 'ensemble des solutions de I’équation tan(x) = tan(c)
(d’inconnue z) est S ={a+kn|keZ}

e étant donné un réel a € D', 'ensemble des solutions de I’équation cotan(z) = cotan(«)
(d'inconnue z) est S ={a-+kr|keZ}



